
 

 

 باسمه تعالی

 01/69/امتحان: یختار                 ناحیه یک زاهداناداره کل آموزش وپرورش                          2نام درس:    هندسه 

                   مدت امتحان :                             دبیرستان نمونه               ی:                                نام ونام خانوادگ

        13:71   ساعت امتحان:                            قلی زادهشهین  نام دبیر مربوطه :                       پایه : یازدهم رشته: ریاضی       

  

 جاهای خالی را با عبارت های مناسب کامل کنید: 0

یره محدود است،یک .............دایره ناحیه ای از درون و روی دایره را که به دو شعاع دایره و آن داالف( 

 برابر با ..................... می باشد.  ABنامند و طول کمان می 

 زاویه ظلی زاویه ای است که رأس آن ..................... قرار دارد و یکی از اضلاع آن ................. و ب( 

 ضلع دیگر آن .......................... باشد. 

 برابر است با  ...............  𝑎ج( شعاع محاطی داخلی یک مثلث متساوی الاضلاع به ضلع 

 ج(  تبدیل هایی که طول پاره خط را حفظ می کنند، تبدیلات .................... نامیده می شوند.

 

 

 

2 

 درستی یا نادرستی هر یک از موارد زیر را معین کنید: 2

 مرکز دایره محاطی مثلث محل همرسی عمودمنصف های اضلاع آن است. الف(

 مستطیل هم محاطی است و هم محیطی  ب(

 بازتاب شیب خط را حفظ نمی کند.  ج(

 قرینه قرینه هر نقطه، خود آن نقطه است.  د(

0 

 عمود است و آن را نصف می کند.   ABبر  𝐸𝐷را نصف کند ، نشان دهید    ,ABوتر  𝐸𝐷قطر اگر 7
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، بر دایره مماس و قاطعی رسم کنیم، مربع اندازه Cخارج دایره  Mثابت کنید هرگاه از نقطه ی  4

 مماس برابر حاصلضرب اندازه های دو قطعه قاطع است . 
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 است.((اندازه زاویه محاطی برابر است با نصف اندازه کمان مقابل به آن زاویه ثابت کنید: )) 5
 

 
 

0 

 را بیابید.  𝛼اندازه زاویه  بر دایره مماسند. N  وMدر شکل مقابل اضلاع زاویه  9
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ثابت کنید عمود منصف یک ضلع هر مثلث و نیمساز زاویه مقابل به آن ضلع، یکدیگر را  3

 روی دایره محیطی مثلث قطع می کنند. 
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از دایره  CDو  ABدر شکل مقابل، دو دایره بر هم مماس و دو قطر  8

، شعاع های دو  ND=01و  AM=09بزرگ تر بر هم عمودند. اگر 

 دایره را پیدا کنید.
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مجموع اندازه های دو ضلع مقابل، برابر مجموع اندازه های دو یک چهارضلعی در ثابت کنید)) اگر  6

 چهارضلعی محیطی است.باشد، آنگاه ضلع دیگر است 
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باشد، وضعیت دو دایره در سمت چپ را به  𝑅 و ′𝑅خط المرکزین دو دایره به شعاع های  𝑑هرگاه  01

 مورد مربوط به آن در سمت راست وصل کنید. 

𝑑 < |𝑅 − 𝑅′| 1)دو دایره متخارج                               )الف 

  𝑑 > 𝑅 + 𝑅′   2)دو دایره متداخل                             )ب 

|𝑅 − 𝑅′| < 𝑑 < 𝑅 + 𝑅′ 3)دو دایره مماس بیرونی                      )ج 

 4)دو دایره متقاطع                              )دمماس مشترک  1دارای 

     )هـمماس مشترک  3دارای                             
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و طول مماس های مشترک خارجی و  01دو دایره متخارج در نظر بگیرید. طول خط المرکزین آن ها  00

 می باشد. طول شعاع های  دو دایره رابیابید.  84√و9داخلی آن ها به ترتیب 
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>زاویه دوران از زاویه   نباشد،وامتداد آن   AB)مرکز دوران( بر پاره خط Oاگر نقطه الف(   02 𝐴𝑂𝐵  

 با خودش برابر است؟ نشان دهید. ABطول تصویر باشد.  کمتر

 کنید. رسم  تحت بردار زیریافته شکل مقابل را انتقال ب( 
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 زیر، جهت را حفظ می کنند؟هر یک از تبدیلات آیا معین کنید  07

   dج( بازتاب نسبت به خط     ب( دوران       الف( انتقال
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 ( انتقال را تعریف کنید. الف 04

با خودش   vدر انتقال با بردار ABباشد، طول تصویر  ABموازی  vاگر بردار نشان دهیدب( 

 برابر است؟ 
 

 باشیدموفق 
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 بسمه تعالی

                              قلی زادهشهین طراح سوال:                                 سه یازدهم دهن سوالات اهنمای تصحیح  ر

 

 بارم  ریزبارم ردیف

𝑙    قطاع الف( 1 =
𝜋𝑅𝛼

181
 ( 52/1)هریک             

 ( 52/1مماس بر دایره ) -( 52/1وتری از دایره ) -( 52/1بر محیط دایره ) ب(

 ج(
𝑎√3

6
  ( 2/1)هریک  

 ( 52/1) –طولپا  د(

5/0 

5//0 

5/0 

02/5 

 1 ( 52/1درست              د( درست    )هر یک ج( درست              ناب( نادرست             الف( 2

3 �̂�1 = �̂�5 = 𝐴�̂� و  01° = 𝐸�̂� و 𝐴�̂� = 𝐷�̂�        حکم :𝐴𝐻 = 𝐻𝐵 ( 52/1)   :فرض 
𝐴𝐻 = 𝐻𝐵              

𝑂𝐴 = 𝑂𝐵 = شعاع
𝑂𝐻 = 𝑂𝐻              

}
ض ض ض
⇒    ∆𝑂𝐴𝐻 ≅ ∆𝑂𝐻𝐵 

                                             (52/1(                            )2/1 ) 

⇒ {

�̂�1 = �̂�5 =
181
5
= 01°                         (1/52)

�̂�1 = �̂�5 ⇒ {
𝐴�̂� = 𝐸�̂�                   
�̂�3 = �̂�4 → 𝐴�̂� = 𝐷�̂�

  (1/52)
 

0/1 

4 
 

 𝑀𝑇5 = 𝑀𝐴.𝑀𝐵    (1/52) حکم : 

 
 

 

�̂� = �̂�   مشترک 

�̂�محاطی = �̂�1ظلی =
𝐴�̂�

5

}
   ز  ز  
⇒  ∆𝑀𝐴𝑇~∆𝑀𝑇𝐵

 
⇒
𝑀𝑇

𝑀𝐵
=
𝑀𝐴

𝑀𝑇

 
⇒𝑀𝑇5 = 𝑀𝐴.𝑀𝐵 

 (2/1) (52/1) (2/1 ) 

 

 

 

 

0/1 

0 
 

(52/1              )𝑂𝐴 = 𝑂𝐷 ⟹ �̂�1 = �̂� + �̂� = 5�̂�   

                      (52/1      )�̂�1 = 𝐵�̂�   مرکزی 

⇒ 5�̂� = 𝐵�̂� ⇒ �̂� =
𝐵�̂�

5
 

(52/1(              )52/1    ) 
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6 �̂� =
𝐹𝐸𝐻𝐺̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ −𝐹𝐺̅̅ ̅̅

5
→ 151 = 𝐸𝐹 + 𝐸𝐻 + 𝐻𝐺 − 𝐹𝐺̅̅ ̅̅(2/1) 

1 00 = 𝐸𝐹 + 𝐸𝐻 + 𝐻𝐺 − 𝐸𝐻                        (2/1 )      →           �̂� = 𝐸𝐹𝐺𝐻−𝐸𝐻

5
 

(2/1 )5𝐸𝐹 + 𝐺𝐻 = 551 → 𝐸𝐹 + 𝐺𝐻 = 111 

�̂� =
𝐸𝐹+𝐺𝐻

2
=
111

2
= 55   (2/1 ) 
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/  

 قطع کند.  𝑬را رسم کرده تا دایره محیطی را در نقطه  ̂ 𝑨نیمساز داخلی 

    

              (2/1)         

𝐴1̂ =
𝐵𝐸

2 

𝐴2̂ =
𝐶𝐸

2 

𝐴1̂ = 𝐴2̂}
 
 

 
 

 

  

𝐵𝐸 = 𝐶𝐸  → 𝐵𝐸 = 𝐶𝐸(52/1) 

(52/1) 

قرار دارد یعنی عمود منصف    𝑩𝑪روی عمود منصف  𝑬از دو سر پاره خط به یک فاصله هست ، پس  𝑬نقطه 

𝑩𝑪  و نیمساز داخلی�̂�        .روی محیط دایره همدیگر را قطع می کنند 

    

 

 

 

 

 

1 

8                   

                                           (2/1 )                           (2/1 ) 

𝑁𝑂 × 𝑂𝑁  ́ = 𝑀𝑂 × 𝑂𝐵 → (𝑅 − 11)2 = 𝑅(𝑅 − 11) → 𝑅2 + 111− 21𝑅 

= 𝑅2 − 11𝑅 → 4𝑅 = 111 → 𝑅 = 22 
 

                                             (2/1 ) 

 

 
 

5/1 

 
 
 
 
9 

 
 
 

بر دایره    𝐴𝐷چهرضلعی محیطی نباشد. و    𝐴𝐵𝐶𝐷برهان خلف : فرض می کنیم حکم درست نباشد. 

 �́�  (52/1 )را در نقطه    𝐶𝐷خطی مماس بر دایره رسم می کنیم تا ضلع     𝐴محیطی مماس نباشد. از 

  
𝐴�́� + 𝐵𝐶 = 𝐴𝐵 + 𝐶�́�
𝐴𝐷 + 𝐵𝐶 = 𝐴𝐵 + 𝐶𝐷

⃗⃗  طرفین را ازهم کم  کنیم      ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗        𝐴𝐷 − 𝐴𝐷 =́ 𝐷𝐶 − 𝐶𝐷 →  ́ 𝐴𝐷 = 𝐴𝐷 + 𝐷�́�́  

                         (2/1 )                                        (2/1 ) 

 
محیطی    𝐴𝐵𝐶𝐷که با نامساوی مثلث در تناقض است پس فرض خلف باطل وچهار ضلعی 
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 ( 52/1)است.

 

 1 1) →ب              5) →الف           3) →هـ           4) →(                              ج 5/1 2هریک ) 15

11  

𝑇𝑇 =́ √𝑑2 − (𝑅 − �́�)
2
→ 44 = 111− (𝑅 − �́�)

2
→ 𝑅 − 𝑅 = 11́     (2/1) 

(2/1 )𝑇𝑇 =́ √𝑑2 − (𝑅 + �́�)
2
 → 61 = 111− (𝑅 + �́�)

2
 → (𝑅 + �́�)

2
= 14 

{𝑅 − 𝑅 = 11́

𝑅 + 𝑅 = 14́
→ 𝑅 = 1, 𝑅 ́ = 2(2/1) 

 
 

 
 
 
 

1/5 

 (2/1)شکل  کمتر می گیریم     𝐴𝑂�̂�  زاویه دوران را ازالف (   12

𝐴𝑂�̂� = 𝛼 + 𝑂1̂ = �́�𝑂�̂́�

𝑂𝐴 = 𝑂�́� = شعاع دوران

𝑂𝐵 = 𝑂�́� = شعاع دوران

⃗⃗ض  ز ض{ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗         ∆AOB ≅ �́�𝑂�́� → 𝐴𝐵 = �́��́� 

                                       (52/1) (52/1)  

 
 

 
 ( 52/1)ب( 
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(52/1 ) 
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 ( 52/1) ( 52/1)انتقال حفظ می کند  ب( دوران حفظ نمی کند   ج(  بازتاب  حفظ نمی کند.  هر یک  13

 ( 52/1)الف( تعریف مطابق کتاب  14

 ب( 

 → 𝐴𝐵 = �́��́�  𝐴𝐵 = 𝐴�́� + �́�𝐵

𝐴𝐵 = 𝐴𝐵 + 𝐵�́�́ } 𝐴�́� = 𝐵�́� = |�⃗� |⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

  

 

 (52/1 ) 

(52/1 ) 

  
𝐶𝐷 = 𝐶�́� − �́�𝐷
�́��́� = 𝐷�́� − �́�𝐷

}𝐶�́� = 𝐷�́� = |𝑤|́⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗
  

�́��́� = 𝐶𝐷               بنابراین 
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