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 اول: هنذسه قسوت

 الشاویه:    هثلث قائن 

AB AC BC

AH HB HC

AC CH BC AC HC

AB HB
AB BH BC

AB AC AH BC

2 2 2

2

2 2

2

 

 

   
   

   

  

 

ABC ،ˆ(Aی  السايیٍ مثلث قائم مثال: ) قذر  دَیم. حجم شکل حاصل چٍ ديران می BCرا حًل ضلع  90

 است؟

V AH BC  
21

 حجم   3
 

AB AC
AH

BC


 

   :فیثاغورس 

 ی لغز ٔىؼت ٔسشغیُ:                                              ا٘ذاسٜ

MN a b c  2 2 2 

 
 دس ٞش چٟاسضّؼی وٝ لغشٞایص تشٞٓ ػٕٛدا٘ذ، داسیٓ:نکته: 

AB CD BC AD  
2 2 2 2 

 
ٕ٘لایص دٞل،ٓ،    cسا تلا   Cٚ ضّغ ٔماتلُ تلٝ    bسا تا  B، ٚ ضّغ ٔماتُ تٝ aسا تا  Aاٌش ضّغ ٔماتُ تٝ نکته: 

 داسیٓ:
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ˆa b c A   2 2 2 90 

 

ˆa b c A   2 2 2 90 

 :دس ٞش ٔثّث لائٓ اِضاٚیٝ نکته: 

 دسجٝ، ٘صف ٚتش است.   33ی  ضّغ ٔماتُ تٝ صاٚیٝ -

 

2دسجٝ،  45ی  ضّغ ٔماتُ تٝ صاٚیٝ -
2

 ٚتش است.  

 

3دسجٝ،  63ی ٝ ضّغ ٔماتُ تٝ صاٚی -
2

 ٚتش است. 

 

a2تشاتش است تا  aالاضلاع  تٝ ضّغ  ٔساحت ٔثّث ٔتساٚینکته: 
3
4

. 

کِ در خطر اٗني صنفحِ    Bٕ  تِ ًقغِ Aٕ  خَاّذ اس ًقغِ ٕ ضغزًجٖ سٗز، ٗک هَرچِ هٖ : در صفح1ِسَال 

ززٗي هس٘زٕ کِ هَرچنِ تاٗنذ عنٖ کٌنذ،      ٍاحذ تاضذ، عَل کَزاُ 1خظ کَچک،  ، تزٍد. اگز عَل ّز خارُاسر

 چقذر اسر؟

1 )2 3  

2 )3 2 

3 )2 3  

4 )20   
 

ِ  HCٕ  صَرذ اًذاسُ هسزٕ را رسن کزدٗن. دراٗي ساًسٖ 8٘ز ضلغ ، ارزفاع ًظABC: در هثلث 2سَال  قنذر   چن

     چٌذ درجِ اسر؟، Bٕ  ٕ ساٍِٗ اًذاسُ اسر؟
 

 

  ، ٍسظ اضلاع ّسسٌذ.A  ٍB  ٍC، چٌذ درجِ اسر؟ ًقاط Bٕ  ٕ ساٍِٗ : در هکؼة هقاتل، اًذاس3ُسَال 

1 )150  

2 )135  

3 )120  

4 )90 

) 30


1
2

 ٚسز
 ٚسز

45


2
2

 ٚسز


3
2

 ٚسز
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وٙٙلذ،   صفحٝ تشٞٓ ػٕٛد تاضٙذ. ٞش دٚ خغی وٝ سٚی یاَ ٔطتشن تا یىلذیٍش تشخلٛسد ٔلی    2ٞشٌاٜ نکتهه:  

 تشٞٓ ػٕٛد٘ذ.

       

 
 

5اتلش اسلت تلا    ٞای لائٓ، تش ی ٘ظ،ش ضّغ ، ٔجٕٛع ٔشتؼات دٚ ٔ،ا٘ٝدس ٞش ٔثّث لائٓ اِضاٚیٝنکته: 
4

ٔشتلغ   

 ٚتش است:

BM CN BC 
2 2 25

4
 

 

   :دایزه 

 دایزٜ ٘سجز ثٝ ٞٓ: 2ٚضؼیز 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 عَٛ ٕٔاس ٔطتشن خاسجی دٚ دایشٜ:نکته: 

MM oo (R R )
2 2     

 
 عَٛ ٕٔاس ٔطتشن داخّی دٚ دایشٜ:ته: نک

TT oo (R R )    
2 2 
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 ٞا تاٞٓ تشاتش است. ٕٔاس سسٓ وٙ،ٓ، عَٛ ٕٔاس 2ای  ٞشٌاٜ تش دایشٜنکته: 

 در چٟبرضّؼی ٔحیغی ٕٞٛارٜ داریٓ: نتیجه:

a c b d   

 
ثتز   BCٕٞٛارٜ ثبثز اسز ٚ ٔسشمُ اس حبِتز لتزار ٌتز شٗ ٕٔتب       ABCدر ضىُ سیز، ٔحیظ ٔثّث  نتیجه:

BEسیزا  دایزٜ اسز. BM ٓٞ ٚ  ٗچٙیCE CM .اسز 

 
 ٞب ثٝ خبعز ثسذبریذ: ٞبی سیز را در دایزٜ راثغٝ

 یی ظّّ یٝٚسا -1

 

AB
M̂

2
 

 داخّیی  ساٚیٝ -2

 

AB CDˆ ˆM M1 2 2


  ٝساٚی: 

MA MD MB MC   ضّغ: 

 ی خبرجی ساٚیٝ -3

 

BD AC
M̂

2


 اٚیٝ:س 

MA MB MC MD   ضّغ: 

 ٕٔب  ی خبرجی ثب یه ضّغِ ساٚیٝ -4
 

BC AC
M̂

2


 ٝساٚی: 

MA MB MC 
 :ضّغ 2

 ی خبرجی ثب دٚ ضّغ ٕٔب  ساٚیٝ -5
 

ACB AB
M̂

2


 :ٝساٚی 

M̂ AB 180  ٝساٚی: 

MA MB ضّغ: 

 چٟبرضّؼی ٔحبعی -6

 

ˆ ˆ ˆ ˆA C B D   180 
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ٝ  b  ٚcٞلای للائٓ    ٚ تلا ضلّغ   aاِضاٚیلٝ تلا ٚتلش     ی ٔحاعی دس ٞش ٔثّث لائٓ ضؼاع دایشٜنکتهه:   ی  اص ساتغل

b c a
r

 


2
 آیذ: تٝ دست ٔی 

 
 

 تشاتش٘ذ تا: Rدسجٝ تشحسة  93ٚ  63ٞای  ٚتشٞای ٘ظ،ش وٕاٖنکته: 

 
 

 

 تشاتش است تا: a ،b  ٚcٞای  تا ضّغ ABCٔساحت ٔثّث نکته: 

S p(p a)(p b)(p c)    

a٘صف ٔحیظ  b c
P

 


2
 

زنز هوناش ضنذُ     ٕ کَچک تز داٗزُ BCد دارد کِ در آى ٍزز هزکش ٍجَ ٕ ّن : در ضکل سٗز دٍ داٗز4ُسَال 

ُ  ACزز ٍ هواش  ٕ تشرگ را تز داٗزُ AB، هواش Aاسر. اس  ٖ    ٕ کَچنک  را تز داٗنز کٌن٘ن. اگنز    زنز رسنن هن

Â   چٌذ درجِ اسر؟ C ٕ  ٕ ساٍِٗ تاضذ. اًذاسُ 39
1 )34 2 )42 
3 )45 4 )52  

 

 هونهشتی ی نهن: هنذسه 

 اسر؟درسر : کذام ػثارذ سٗز 5سَال 

 اًذ. دٗگز ّوٌْطر الف( اگز هح٘ظ دٍ هثلث تاّن تزاتز تاضٌذ، دٍ هثلث تا ٗک

 اًذ. دٗگز ّوٌْطر ب( اگز هساحر دٍ هثلث تاّن تزاتز تاضٌذ، دٍ هثلث تا ٗک

 اًذ. دٗگز تزاتز تاضٌذ، دٍ هثلث ّوٌْطر ج( اگز ّن هح٘ظ ٍ ّن هساحر دٍ هثلث تا ٗک

ز گن دٗ اگز هح٘ظ ٍ ٗک ساٍِٗ اس هثلثٖ تا هح٘ظ ٍ ٗک ساٍِٗ اس هثلث دٗگز تزاتز تاضنٌذ، دٍ هثلنث تنا ٗنک    د( 

 اًذ. ّوٌْطر

ز گن دٗ ّن( اگز هح٘ظ ٍ دٍ ساٍٗنِ اس هثلثنٖ تنا هحن٘ظ ٍ دٍ ساٍٗنِ اس هثلثنٖ تزاتنز تاضنٌذ، دٍ هثلنث تنا ٗنک           

 اًذ. ّوٌْطر
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 اِسال،ٗ داسیٓ: دس ٞش ٔثّث ٔتساٚینکته: 

 

 

MH MH CH   MH MH BH   
 

 دس ٞش رٚص٘مٝ ٞشٌاٜ ٚسظ دٚ ساق سا تٝ ٞٓ ٚصُ وٙ،ٓ، داسیٓ:نکته: 

AB DC
MN




2
 

 تشابه:

 : کذام جولِ درسر اسر؟6سَال 

 ، ّوَارُ تا ّن هسطاتِ ّسسٌذ.دٍ چٌذ ضلؼٖ هٌسظن -1

 ضلؼٖ هٌسظن ّوَارُ تاّن هسطاتِ ّسسٌذ.. nدٍ  -2

ٝ    ساصٞا، ٘سثت استفاع ٞا، ٘سثت ٘،ٓ ثت ضّغتطاتٝ، ٘سدس دٚ ٔثّث ٔنکته:  ٞلا ٚ ٘سلثت    ٞلا، ٘سلثت ٔ،ا٘ل

 ٞا تا ٘سثت تطاتٝ دٚ ٔثّث تشاتش است. ٔح،ظ

 ٞا تشاتش است. ٘سثت تطاتٝ آٖٞا، تا ٔجزٚسِ  دس دٚ ضىُ ٔتطاتٝ، ٘سثت ٔساحتنکته: 

 الشاویه: های قائن نکات تشابه در هثلث 

 ی سٙذ. ثزاثز ثٛدٖ یه ساٚیٝ -

 ٞبی لبئٓ. ٔشٙبست ثٛدٖ ضّغ -

 ٔشبست ثٛدٖ ٚسز ٚ یه ضّغ. -

 ٞبی ٘ظیز دٚ ٚسز. ٔشٙبست ثٛدٖ ٚسزٞب ٚ ارسفبع -

ّنا رٍٕ ٗنک خنظ     اًذ ٍ هزکش آى هسز تزّن هواش  ساًسٖ 13ٕ هسإٍ تا ضؼاع  داٗزُ 3: در ضکل سٗز، 7سَال 

 هسز اسر؟ چٌذ ساًسٖ EFرا رسن کٌ٘ن، عَل ٍزز  ABراسر قزار دارد. اگز هواش 
1 )16  
2 )12 
3 )8  
4 )6   
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 چٌذ جفر هثلث هسطاتِ ٍجَد دارد؟ : در ضکل سٗز8سَال 
1 )3  
2 )4 
3 )5 
4 )6  

     دس ضىُ فٛق، داسیٓ:نکته: 

BF EC  ٔساحت ٔشتغ 

 ٞش ضىُ تا خٛدش ٕٟٞٙطت ٚ ٔتطاتٝ است.نکته: 

 .ستا ٞا تاٞٓ تشاتش دس دٚ ٔستغ،ُ ٔتطاتٝ، ٘سثت ػشض تٝ عَٛ آٖنکته: 

 : در ضکل سٗز چٌذ هسسغ٘ل هسطاتِ تا هسسغ٘ل تشرگ ٍجَد دارد؟9سَال 
1 )26 2 )28 
3 )34 4 )43 

 تاضذ، تا یىذیٍش ٔتطاتٝ ٞستٙذ. تاٞٓ تشاتش اٖی ت،ٗ لغشٞایط دٚ ٔستغ،ُ وٝ صاٚیٝنکته: 

 
 هساحر قسور رًگٖ چٌذ ٍاحذ اسر؟ :13سَال 
1 )4  
2 )/4 75 
3 )/5 25 
4 )/5 5  

 در ضکل سٗز، هساحر قسور هطسزک دٍ ضکل چٌذ ٍاحذ اسر؟ :11سَال 

1 )25
24

 2 )10
9

 

3 )5
4

 4 )6
5

  

 ساص داسیٓ: دس ٞش ٔثّث تا سسٓ ٘،ٓنکته: 

AB     اثبات از طریق مساحت.  BD

AC DC
    

 

ش وٙ،ٓ، ضىُ تٝ ٚجٛد آٔذٜ تا ضىُ اِٚ،ٝ ٔتطاتٝ است. ٘سثت تشات aٞشٌاٜ ٔختصات سئٛس ضىُ سا نکته: 

aٚ ٘سثت ٔساحت ایٗ دٚ ضىُ، aٔح،ظ ایٗ دٚ ضىُ، 
 است. 2

4040
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 سؤالات قسوت اول )هنذسه( پاسخناهه تشزیحی

 

 ( 2ی ) گسینه -1

AB AC CB

AB

AB

  

   

  

2 2 2

2 2 23 3 18

18 3 2

 

 

2-  

AH x

AH ( x)

 

  

2 2 2

2 2 2

3

7 8
          

/ /x x x x HC          2 2 249 49 64 16 1 5 6 5
16

 

BAHˆاسز، دت    AB، ٘صف BH، چٖٛ ABHی  اِشاٚیٝ اس عز ی در ٔثّث لبئٓ  B̂ٚ در٘شیجتٝ   30  60 

 درجٝ اسز.

 درجٝ 93   (4ی ) گسینه -3

    ( 1ی ) گسینه -4

ˆ، AHOBدر چٟبر ضّؼی  ˆA HOB 180    دˆHOB 141   

 
    

 
 

 

OHC  ٚOHٞبی  اس عز ی ٔثّث C  ٚOH Bٓٞ ٟ٘طز ٞسشٙذ د   ، ثب یىذیٍزˆ ˆ ˆO O O1 2 3    اسز. د

 ثزاثز اسز ثب:  Ô1 ٚÔ2  ٚÔ3ٛع سٝ ساٚیۀ ٔجٕ

 360 141 219 
ضٛد  ٔی O1ی  د  ساٚیٝ 219 3 2، ضٛد ٔیHOHی  در ٘شیجٝ ساٚیٝ 73 473 1 6  ٝی  ٚ در ٘شیجٝ ساٚی

C ،34  ٝاسز.درج 

 ی )هـ( ِ گسینه -5

 (2ی ) گسینه -6
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 (1ی ) گسینه -7
AO O H

AO H AOB
AO OB

   
  

O H
O H

30 6
50 10


    

Oی  یثبغٛر  در ٔثّث  راثغٝ EH : 

O H EH O E EH EH EF         
2 2 2 226 100 8 16 

 (4ی ) گسینه -8

(AMN,BMF), (AMN,ENC)

(BMF,ENC), (AMN,ABC)

(BMF,ABC), (ENC,ABC)

   

   

   

 

 

 (3ی ) گسینه -9
   15 6 12 1 34 

 

 

 (3ی ) گسینه -13

/

/
BCFG /

AC FC
FCAFC AED

AD ED

AB BG
BGABG AFC

AC FC

( )
S

2 5

1

2 5 1 3
5 25

2

 

 

   

   

 
 

 

 (1ی ) گسینه -11

EFC

MB BE
BEBME MAP

MA AP

EC BC BE

FD PD
FDPDF PAM

AM AP

FC DC FD S

3
4

3 52
4 4

4
3
5 5

4 5 254 33
3 3 2 24

 

 

   

    

   


       

 

 ساٚیٝ 2سسبٚی 

 ٔسشغیُ ثشري
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